XVI1 Podkarpacki Konkurs Matematyczny dla szkol ponadgimnazjalnych
Poziom |
(klasy pierwsze szkél ponadgimnazjalnych i trzecie gimnazjow z r. szk. 2015/2016)
Etap wojewodzki
23 kwietnia 2016, godzina 10.00
(150 minut)

Boki prostokata majg dtugosci 12 1 16. W kazdy trojkat, na ktory przekatna dzieli ten prostokat, wpisano
okrag. Oblicz odlegtos¢ srodkow tych okregow.

1
Liczby dodatnie a, b, ¢ spetniajg warunek Ja+b+c =1 Wykaz, ze~/ab + Jbe ++/ac < 3

Dany jest trojkat rownoramienny ABC, w ktérym | AB |=16|i | AC|=|BC |=10. Przez wierzchotek C
tego trojkata poprowadzono trzy proste przecinajace bok AB w punktach K, L, M.

Proste te podzielity kat trojkata przy wierzchotku C na cztery katy przystajace. Wyznacz dlugosci odcinkow
|ck |, |cL], |[eMm].

Jy—-x=1
Rozwiaz uktad réwnan: 32—y =1
(x-1)*+(y-2)°+(z-3)° =3
Sprawdz, czy rozwiazania ukladu spetniaja warunek: x* -y -z72 = y.
Ogrodnik ma posadzi¢ drzewka, ktorych jest mniej niz 1000. Gdyby sadzit je rzgdami po 37 sztuk w kazdym
rzedzie, to zostanie mu 8 drzewek. Jesli za§ posadzi po 43 sztuki w kazdym rzgdzie, to zostanie mu 11

drzewek. Ile drzewek ma ogrodnik do posadzenia?
Powodzenia!
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1. Woyznacz wszystkie pary liczb catkowitych x iy, spetniajacych réwnanie:
x>+ 3x%+ 3x + 7 = xy + 2.

2. Wykaz, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych dodatnich a, b, ¢, d zachodzi:
a*+b*+c?+d=2-18-Vabcd.

3. Wyznacz przedziat w ktorym wyrazenie vx — 1 + \/ x + 24 — 10vx — 1 ma stalg wartosc¢.

4. Srodek okregu wpisanego w trapez prostokatny znajduje si¢ w odlegtosciach 3 cm i 4 cm od koncow
ramienia. Oblicz pole tego trapezu.

5. Na potokregu, ktorego srednicg jest odcinek AB, obrano punkt S (r6zny od punktow A i B), ktorego
rzutem prostokatnym na prosta AB jest punkt C. Nast¢pnie narysowano okrag styczny do prostych SC
I AB i majacy jeden punkt wspdlny z tukiem AS. Wykaz, ze trojkat, ktorego wierzchotkami sa punkty
S, B i punkt stycznos$ci narysowanego okregu z prosta AB, jest rownoramienny.

Powodzenial



